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SERIE D’EXERCICES N°I1: FONCTIONS NUMERIQUES.

Exercice 1
1. Déterminer le domaine de
définition des fonctions

suivantes :
f(x) =Ix2 = 6x +5[;
sin2x
g( ) 1+smx (x) -
2 _1 l(X) ——“1+x+ vi—x
ANX ’ ~ VitAiVi-x

o) = B2 iy < [

l()_w m(x) =

|22 +x|+1

PR n(x) =,/|4x -1+

x3—4x2+8x—4

x; p(x) =
P (x—1)*
2x%+3x-1

qlx) = ——— ;r(x) =
x2-1 s(x) _ x3+x%-2x-3
x%+1  x2-3

t (x) =3sin2x + 2cos3x— 3

cos3x
;u(x) = m ;v(x) =
coS2x

sinx
2.Déterminer 1’ensemble de
définition de la fonction f.

20
T2 si x<0
f)=4 % _
= si x>0

21 six>1

X
f(x)={ ﬁ six <1

X2 — x| +x six<0

-2 )
x(x=2) six=>0
x—1

f(x)i

Exercice 2

Parmi les fonctions suivantes,
préciser celles qui sont des
applications :

f:IR - IR

o r= 2
f: [2;40[> IR
x->f(x)=vVx—2
f:IR - IR
x->f(x)=Vx—1-1

f:[0;+[ - IR

X —>f(x)—\/x2+1

fi]=00;0[ = IR
x =>f (=37

f:IR - IR
x = f(x)=|x|
Exercice 3

1.Dans chacun des cas suivants,
étudier si I’application f est injective,
Surjective ou bijective.

a) IR->IR,f(x)= x? + 2

b) IR \{1} = R,f (x) = —
¢)IR = [=3; +oo[,f (x)
2x%—-3
2.Parmi les fonctions suivantes,
préciser celles qui définissent une
bijection Dans ce cas, déterminer la
bijection réciproque



a)IR->IR,f(x)=1—x
b)IR - IR, f (x) = ~

) IR\{1} > IR{1},f (x) = —
d)[4; too[>IR_,f (x) =
Yoy

e) IR »] —o0;5],f (x) = —x%2 +
5

Exercice 4

1.Soit les fonctions :f (x) =

x3—-x%42x-2

— et glx) = x—1
a) Vérifier que (x? + 2)(x — 1)
x3—x% 4+ 2x—2
b) Montrer que f'et g sont égales.
2. Soient f(x) = 2x + 1 + ——

g x—1
etg(x) — Zxx—_Ji+1

Montrer que les fonctions f et g sont
¢gales.

3.Dans chacun des cas suivants
déterminer les réels a et b pour que
les fonctions f et g soient égales.
f(x) = —-2x%—12x — 16 et
gx)=-2(x—a)*+b

x+7
f) =5 etglx) =
2 b
x—-1 = x+3
Exercice 5
1. On considére les fonctions
suivantes :
f(x)=vVx+3 etglx) =
1
x2-4
a. Déterminer Df ; Dg ; Df
getDg - f

b. Calculer f °g(x) et g ° f(x).
2. Trouver deux fonctions fet g

telles que h(x) = (f ° g)(x).
a) h(x) = Vx2+3x+1

b) h(x) = 2

x2+6

7

C)}l(x)-_ x%2+x-6

d) h(x) = (3x + 1)?

e) h(x)= (x+3)%+1
Exercice 6
Soit I’application f définie par sa
représentation graphique ci-dessous

)

L1 ]
a / R
.

1. Trouver I’image directe par f des
intervalles suivants :

[—3;—1]; ] — 1; 4] et {—3; -1}
2. Trouver I’image réciproque par f
des intervalles suivants :

11; 3[; ] —o0;=3] et [—2; 3].

3. Donner les formules explicites de
f ().

4. Montrer que f est bijective.
Exercice :7

Soient les fonctions f et g définies
respectivement

f: R — {1} - IR — {1}

X = [ = 5
g: R — {1} = IR}

x = f(x) =3x — 2
1. Les fonctions f et g sont-elles

bijectives ?
2. Calculer: f - g(0), (g -

), f - gxetg = f(x).

3.Trouve

f(=2;-1D; g([=2; 0]); f71([25 3D)

et f7'(] —oo; O[).

4. Résoudre [’équation

fx) = g(xo).



Exercice 8

1.Etudier la parité des fonctions
suivantes :

a) f(x) =2x*+x%-1

b) f(x) =x3+x

c) f(x) =x%-3

d) f(x) = [x] -2

e) f(x) =x%—3|x|+1

f) f(x) =x(x*-2)

g fl)=x+ Vx

h) f(x) ==
i) f(x )—xz;
DFG) =2

(cosx—1)2

k)f (x) — CO.SZX

Df(x) = ;ll?éx—Z COS X
m) f(x) = x—sinx

sinx+cosx
n) f(x) - sin2x

2.Pour chacun des cas suivants

¢tudier le sens de variations de f.
a) f(x) =2x*>+3x+1
b)f(x) =vVx2—1

c) f(x) =

x+1

d) f(x) =Vx3 +x

e) f(x) = Va3 —x

) f(x) =x3—3x

Exercice 9: Elément de symétrie

1. Dans chacun des cas, montrer que

(Cf ) admet la droite (A) pour axe de
symétrie.

a) f(x) =x?>+2x—3et(4): x =
—1;

b)f(X)——l)z,(A) x =1

¢) f(x) = —) et (4)x =1
d) f(x) = "jj;‘x*fg et (A):x = —2
e) f(x)=Ix+2];(A):x=-2
f)f(x)=—-3x% + 4x + 1;

2
(4):x = 3
2. Dans chacun des cas suivants,

montrer que(Cf ) admet le point K
pour centre de symétrie.

x—4

a) f(x) _Tz et K(2; 1)

b) f(x) = —x3+3x +

4 et K (0; 4)

o) fx) =27 ot k(2; 1)
d) f(x) =—"1 ot K(_31)

O f() =7 et K(ZF)

Df) =25+ etk ()
g f(x) =2 et K@)
h) fO) =22 et KG)






